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Solution de I’Enoncé 6
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Question 1

Le triangle ABC étant rectangle en A, alors d’apres le Théoréme de Pythagore

BC? = ABZ+AC2
=AB2+AB?Z «— car AC=AB (/\BC est isocéle en A)
BC? = 2AB2.

D’ou

BC = V2AB2 = ABV2,

c’est-a-dire

BC = 6V2 cm

Question 2

Puisqu’on a (DE) 7 (BC), alors les triangles ADE et ABC sont dans une con-
figuration de Thales. D’ot, d’apres le Théoréeme de Thales,

AE _ AD
AC AB
AD x AC
AE = ————
AB (17)
AD x AB N N o
=" AB «— car AC=AB (ABC est isocele en A)
=AD. <«— on simplifie par AB
On a donc
AE = ; cm
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Question 3

Il suffit de montrer que le quadrilatere AEHD possede trois angles droits (donc
un rectangle) et deux cotés consécutifs de méme longueur (voir Chapitre o pour
plus de détails).

e Montrons d"abord que AEHD possede trois angles droits.
D’emblée, mettons en évidence le fait que (AB) = (AD) et (AC) = (AE). Le
triangle ABC étant rectangle en A, alors (AB) L (AC), c’est-a-dire

(AD) L (AE). (18)
Puisque (AB) / (EH) et (AB) L (AC), alors clairement (EH) L (AC), c’est-a-
dire

(EH) L (AE). (19)

De méme, puisque (AC) / (DH) et (AC) L (AB), alors clairement (DH) L
(AB), c’est-a-dire

(DH) L (AD). (20)

En regroupant (18), (19) et (20), on voit facilement que AEHD possede trois
angles droits. Il est donc un rectangle.

e Montrons maintenant que AEHD posséde deux cotés consécutifs de méme
longueur.

5
Dans la Question 2), on a vu que AE = AD = 7 cm. Donc AEHD possede deux

cOtés consécutifs de méme longueur.

En résumé, AEHD est un rectangle possédant deux c6tés consécutifs de méme
longueur. Il est donc un carré.

Question 4
e Le quadrilatéere AEHD étant un carré par la Question 3), alors ses diag-

onales [ED] et [AH] sont perpendiculaires (et sont de méme longueur). Or
(ED) # (BC). Donc on a

(AH) L (BC)

e La condition (AH) L (BC) montre que (AH) est confondue avec le support
de la hauteur du triangle ABC passant par le point A. Puisque ABC est isocele
en A, alors cette hauteur est la médiatrice de [BC]. Donc (AH) est la médiatrice
du segment [BC].
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